POOPCENJA TALESOVOG POUCKA
c MO c S IMOCIMO IO

Zvommlr S|k|c Zagreb

Talesov poucak tvrdi da je obodni kut nad promjerom kruZnice
uvijek pravi. 0

LAOB=90° A -

Prvo poopéenje ovog starog poucka jest poucak o obodnom i sredis-
njem kutu. On tvrdi da je svaki obodni kut nad kruznim lukom jednak
polovici sredisnjeg kuta nad tim istim lukom: Io)

LAOB = -;-ZASB.

B

Dokaz ovog poopéenja dobro je poznat i moZete ga naéi u svom
udzbeniku [1] na str. 227.

Prije nego poopéimo i taj poucak, izrazit ¢emo ga na nesto /c\irukéiji
nacin. Sjetimo se najprije da je kutna mjera kruznoga luka AB, koju
¢emo kraée oznafiti s o, zapravo mjera srediSnjega kuta ZASB (vidi

A [1] str. 220):
a=LASB.

Zato, poutak o obodnom i srediSnjem kutu moZemo izraziti i ovako:

Svaki obodni kut nad zadanim kruznim
lukom ima pola kutne mjere toga luka:

a
LZAOB = 7

Razmotrimo sada nekoliko zadataka.

Zadatak 1. Na kruZnici je odabrana tocka O
i u njoj vréni kut koji éemo kratko oznatiti s ZO.
Taj kut iz kruzZnice isjeca luk kutne mjere 48°.

Koliki je ZO? A
Rjesenje: Iz poucka o obodnom kutu odmah N
o a=48
slijedi da je £0=7 =24°. B
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RjeSavanje sli¢nih zadataka 2. i 3. odvest ¢e nas prema daljnjem
poopéenju naSega poucka.

Zadatak 2. Unutar kruznice odabrana. je tocka O i
u njoj vrsni kutovi koje éemo kratko oznagiti s Z0. Ti
kutovi iz kruznice isjecaju lukove s kutnim mjerama o
i 8. Kako mozemo izracunati ZO ako znamo iznose o
ip?

Rjesenje: Povucimo spojnicu AB i uo¢imo trokut
AOB. Iz poucka o obodnom kutu slijedi da je ZA = -g
iéB::%.Bmmdd@méOmwﬁhkthmmaAOB,

o
kojemu su 3 i g suprotni nutarnji kutovi, slijedi da je
B

«
L0=2=+"2.
O=37+3

Zadatak 3. Izvan kruZnice odabrana je tocka O i u njoj vréni kut
koji ¢emo kratko oznatiti s ZO. Taj kut iz kruznice isjeca lukove s
kutnim mjerama « i 8. Kako mozemo izradunati ZO ako znamo iznose a
aipf?

Rjesenje: Povucimo spojnicu AB i opet uocimo
trokut AOB. Sada je % vanjski kut toga trokuta, a

g

— i ZO su njemu suprotni nutarnji kutovi. Dakle,

B .. _a fB
2,1;3.40—2 7"

= /0 +

QN

Uvodenjem orijentiranih kutova, koji su pozitivni

ako se kruznica obilazi u smjeru obrnutom od kazaljke
na satu, a negativni ako se obilazi u suprotnom smjeru, —a
stvari postaju jos jednostavnije. :
Naime, tada mozZemo za svaki polozaj tocke O reéi
o . . P
da vrijedi Z0 = 3 +—§, i to je naSe konac¢no poopéenje

Talesovog poucka.

Ako Z0 iz kruznice isjeca orijentirane lukove a i 3, onda je

a p

20 =—+=.

o 2 + 2
(Primijetite da jedan od
lukova moze imati 0°, kao na,
srednjoj slici gdje je 8 = 0°.)

a

(1] L. Krnié, Z. Siki¢: Matematika 7, udzbenik za 7. razred osnovne
skole, Profil, 2001.
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